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MEM 103 OEMEAIA TON MAGHMATIKON

®vAadio Aoknoewv 3

IMapadwote 11 aoknoeig: 3.2, 3.4

Aoknon 3.1 Av S, T cvul\oyég cuvolwv anodeifte OTL

O (UaxUp= | “4xB)

AeS BeT AeS,BET
@ ((VAx((1B= [) (AxB)
AeS BeT AeS,BeT

Aoknon 3.2 Oswpodpe TiG oxéoels p kat o 6to X. Eav ot p, o glvat ouppeTpLiés, eEeTdoTe TOLEG Ao TIG
pUao,pNo,p)\ o, eivat emiong CLPPETPIKES.

Aoknon 3.3 Av ol p, 0 eivar oxéoelg loodvvapiag oe ovvoho X, T0Te MOLéG and Tig oxéoelg p U o, p N o
Kat p \ o eivaw eniong oxéoelg toodvvapiag;

Aocknon 3.4 Aivovtat ot oxéoelg 0to R, mov meptéxovv ta (edyn oL IKAVOTOLOVV TIG TAPAKATW OLOTNTEG.
E€etdoTe moLég amd avTég eival avakAAOTIKEG, CUUHETPLKES, HETAPBATIKEG.

(i) z <y
(i) = >y
(iii) |z —y| <1
(iv) [z —y[ <0
(v) = — y elvau pnrog
(vi) = — y eivou appnrog
Acknon 3.5 Zta emopeva mpoPAnpata divovtal oxéoeig o chvoha. EEetdote av eivau oxéoeig looduvaptiag

1 Oxt kot o€ 60¢G eival TpoodlopioTe Tig KAAOELS Lloodvvaliag Le 600 Mo amAd TpoTo pnopeite kKabwg kat
v StapépLon Tov cuvolov.

(i) Zro R, z ~ y av kat povo av |z| = |y|,
(i) ZroR* =R\ {0},  ~ y av kat povo av vrapyer r € Q wote z = ry,
(iii) Zroovvodo S ={z € R |z > 0},z ~yavkapovoavy/2 < z < 2y,

(iv) 2o N, z ~ y av koL povo av vrdpxet n € Z wote x = 2"y.



(v) ZtoR*, z ~ y av kat povo av xy < 0,
(vi) Zto R*, z ~ y av kat povo av xy > 0,

(vii) ZroR2\ {(0,0)}, (z,y) ~ (a,b) av kat pévo av vrdpyet A > 0 wote, (z,y) = A(a, b).
(€8 VITAPXEL APPLOVOOTIUAVTT ATTEKOVIOT) avapeoa oty Stapépton ov pokdmtet kaw oo [0, 27),
BAémete mota eivau ;)

(viii) ZtoR, x ~ y av kaLpovo avz —y € Z, (edw vdpyel AUPLOVOOTT|HAVTT ATTEIKOVLIOT| AVAHECH OTNV

Stapépion mov mpokvTteL kau 670 [0, 1), BAémete mowa eivau ;)

Aocknon 3.6 Ynapyet kanoto AdBog otnv mapakdtw anddefn ott eav pio oxéon ~ eival CUHUETPIKN Kat
petafatikn, ToTe eivar avakhaotikn; EEnynote v andvinor oag.

“Anodelfn”: Eotw a ~ b. Aol n ~ eivat ouppetpikn, b ~ a. A@ov 1 ~ eivau petafatikr, anod ta
a ~ bkatb ~ a ocvunepaivovpe a ~ a. Apan ~ eivat avakAaoTik.

Aoknon 3.7 Zto R? opilovpe 11 Tapaxdtw oxéoelg
(i) (a,b) =1 (d/,b') avkarpovovava +b<a + 1.
(i) (a,b) <2 (d’,b") avxaipovov avab < a'b'.

(iii) (a,b) <3 (a’,V) avkatpovovava < a’ katb < V.

E€etdote motég and Tig mapandvw oxeoelg opilovv oxéon peptkng 1 oAk Statagng.



